Chapter 1

Les indices

1.1 Lesindices=lementaires

1.1.1 Unexemple

Une bate de lait en poudre vaut :

e 3,50F le ler juin 1977
e 4,20F le ler juin 1978

L’ évolution chiffie du prix de ce bien du 01/06/1977 au 01/06/19

peutétre appehenée de diferents margres :

e le prix a augmerd de4, 20 — 3,50 = 0, 70F

e le prix a augmer& de0, 70/3, 50 = 0, 2 soit de20%

e détermination du rapport des prix de 1978 sur 1977
4,20/3,50 = 1,2

e multiplions le rapport pgeedent parn00 — 120

Ce qui indique que la quanditde lait en poudre qui Cait

100F" au ler juin 1977 catait 120F au ler juin 1978

120 est apped indice du prix du lait en poudre au lerjuin 1978,
calcuk sur la base00 au ler juin 1977

Il indique une variatiomelative (20%) et nonabsolue(0, 70F)
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Si la bate double de lait en poudre vaut :

e 7Fle lerjuin 1977
e 8, 40F le lerjuin 1978

I'indice reste le n@me :100 x 8,40/7 = 120

Pourquoi la variation relative plot que la variation absolue ?
— permettre la comparaison entre diénts produits

Si le prix de la douzaine d’oeufs est passurant la r@me
periode de&sF' a6, 90F', doit-on dire que le prix des oeufs, qui

a augmerd de0, 90F, a augmerd

e plus que celui du lait en poudre ? (si je regarde la petite
baite)

e moins que celui du lait en poudre ? (si je regarde la grande
baoite)

En revanche, en calculant I'indice, on obtient :
100 x 6,90/6 = 115

1.1.2 Definition

Soit X une variable quantitative.

Soitx; la valeur prise par la variabl& a la situationt etz la
valeur prise par la variabl& a la situatior.

On appelle indice simple (oelementaire) de la variabl& a
la situationt par rapport la situatiory), et on notel/ (X ), , le
rapport eéfini par

I(X),0 = 100.2
L0

La situation) est dite débaseou deréference
La situationt est ditecourante
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1.1.3 Propriétées des indices simples

La transitivit & (ou transferabilit &)
Un indice est dit transitif s’il @rifie, quelles que soient les
situationsr, s ett :

[<X>T/S[<X>S/t — ](X>7“/t-100

La r eversibilite
Un indice est dit eversible s'’il \erifie, quelles que soient les
situationss ett :

1

1002

Exemple :

anree| 1972 | 1973 | 1974 | 1975 | 1976 | 1977 | 1978
prix | 20 | 21 | 23 | 25 | 26 | 28 | 29
Io | 100 | 105 | 115 | 125 | 130 | 140 | 145
I75 sO | 84 | 92 | 100 | 104 | 112 | 116

Supposons que = 1978, s = 1975 ett = 1972, on \erifie
alors :

I(p)7sy75-1(D)75/72 = 1(p)78/72-100 = 14500
et

1
100 < 80 = —.100?

I _
<p>t/8 ]—<p>$/t 125
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1.2 Les indices synthtiques

1.2.1 Moyenne des indices simples

Indice des moyennes arithngtiques simples

t |[t+1
jambon| 3,00 | 3,30
pain | 0,40 0,30

L'indice du prix du jambon (basg estent + 1 : 110
L'indice du prix du pain (basé) estent + 1 : 75

L'indice des moyennes arithetiques simples est :
(110 +75)/2 = 92,5

Indice des moyennes arithnetiques ponderees

t |t+ 1| ponceration
jambon| 3,00 | 3,30 0,9
pain | 0,40 0, 30 0,1

L'indice des moyennes arithetiques pondrées est :
3,30 x0,9+0,3x0,1
x 100 =
3,00 x0,94+0,4x0,1 2. 74
Moyenne arithmétique ponderees des indices simples

110 x 0,9+ 75 x 0,1 = 106,5

% 100 ~ 109, 5

Probleme: Les indices de prix que nous venons de voir régrent
pas les quants consomiees

— Ces quantés pourraiengtre utilisees pour ponerer puisgu’elles
donnent des informations sur I'impa@&al des variations de
prix sur le budget des amages.
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1.2.2 Indice de Laspeyres

P 1990 P 1995 P 1997 Q 1990 Q 1995| Q 1997
boeuf| 91,61 | 97,77 | 97,17 | 17,60 | 16,70 | 15,93
pates| 9,78 9, 80 9, 60 6,71 6, 90 7,02
lait 5,35 5,061 5,73 76,77 | 71,02 | 68,59
huile | 13,49 | 14,16 | 14,21 | 11,38 | 11,63 | 11,68

Zn d5,.0P; .t
L(p)ijo = Si———— x 100

n
D i—14,0Pj.0
On peut simplifier la notation en supprimant l'indigesans
gue cela nuisa la compehension de la formule

Z qoPt

L —
(P)ejo = >
L'indice la Laspeyres fixe les quaréga lapériode de reference

— avantage : il suffit de suivredvolution des prix pour établir

x 100

1.2.3 Indice de Paasche
P(p)yo = S BB g
D i=1954Pj0
Simplification
Z qtPt
P(p)ijo = thpo x 100

L'indice la Paasche fixe les qua@#a lapériode courante
— avantage : il tient compte de la mare dont les ranages
modifient leur consommation, mais il faut suivrévblution
des quantés
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Application numeéerique :

17,60 x 91,61 + 6,71 x 9,78 + 76,77 X 5,35 + 11,38 x 13,49

I _ X
P)o0/o0 = 3% 60 % 91,61+ 6, 71 X 9,78 + 76,77 x 5,35 + 11,38 x 13,49

100

17,60 x 97,77+ 6,71 x 9,80 4+ 76,77 x 5,61 + 11,38 x 14,16

L — 100
(P)os/s0 = 17 60 % 91,61 1 6. 71 X 9. 78 £ 76. 77 x 5.35 + 1133 x 13,10~
Lplogag — LT:00X O 174 6,71 x 9,60 76,77 x 5,73 + 11,38 x 14,21\ o
PI9TI90 = 17760 % 91,61 + 6,71 x 9,78 + 76,77 x 5,35 + 11,38 x 13,49
17.60 X 91,61 + 6,71 x 9,78 + 76.77 x 5.35 + 11,38 x 13,49
P(p) 9 >< ) + ) >< Y —l_ 9 >< ) —|_ 9 >< 9 100

Y0/9 1760 x 91,61+ 6,71 x 0, 78+ 76, 77 x 5,35 + 11,38 x 13,49

_ 16,70 % 97,77 46,90 x 9,80 471,02 x 5,61 + 11,63 x 14,16
/90 716,70 x 91,61 46,90 x 9,78 + 71,02 x 5,35 4+ 11,63 x 13,49

P(p) 100

15,93 x 97,17 + 7,02 x 9,60 + 68,59 x 5,73 + 11, 68 x 14, 21

P _ X
(P)o7/90 15,93 x 91,61 + 7,02 x 9,78 + 68,59 x 5,35 + 11,68 x 13,49

100
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Les indices de Laspeyres et de Paasche needess pas les
proprietes de transitivie et de eversibilie
Autrement dit, en greral,

Lr/s-Ls/t 7& L?"/t et Pr/s-Ps/t 7é Pr/t
et

1
1002

1
100° et Py, #
g Ps/t

Lt/s 7é Ls/t

Propri ete de pseudo-eversibilite Laspeyres-Paasche
De par la @finition de ces indices, on a toujours :
1 1
Lij = P—.mo2 et Py = L—.mo2

0/t 0/t

Démonstration : trivial

1.2.4 Indice de Fisher

Aucun criere tleorique ne permet desterminer si I'un des
deux indices (Laspeyres ou Paasche) est plus pertinent que
I'autre

— Fischer propose un indice qui est la moyenaengtrique

des indices de Laspeyres et de Paasche

L'indice de Fischer est le nombre&fini par

Fijo = \/Lt/() X P
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Retoura I'exemple :

E'(p)ooso0 = v/100 x 100 = 100

F(p)osjo0 = /106,07 x 106,06 ~ 106, 06
F(p)or/o0 = /105,98 x 105,93 ~ 105, 95

L'indice de Fischer n’est pas transitif

L'indice de Fischer estaversible
Démonstration : trivial
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